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ตะลุยโจทยคณิต  บทท่ี   9  เวกเตอร  
 

ระบบพิกัดฉาก 
 

1.  จงวาดรูปคราวๆ   ของเวกเตอรตอไปน้ี 
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2(มช 36) จงหาเวกเตอรท่ีมีจุดเร่ิมตนท่ี (0 , 0)  มีความยาว  4  หนวย  และทํามุม –30o  กับแกน x 
            ( 2 3  i – 2  j ) 

3.  ให  P  มีพิกัดเปน ( 3  , 4  , –4  )  และ Q  มีพิกัดเปน  (5  ,  0  , 7 )   จงหาคา  PQ       (
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4.  กําหนดให   
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5(มช 33)  ถา A(4  , –1)  ,  B (m , m)   และ   C (1 , 2)   เปนจุด  3  จุด  ในระบบแกนมุมฉาก และ      
  ACa      AB ∴   เม่ือ  a  เปนจํานวนจริง ซึ่ง  a  ⋅  0  แลว  m = ………….          ( 3 / 2 ) 

 

6(มช 35)  ให  ABCD  เปนส่ีเหล่ียมดานขนาน  ถา  AC  =  
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  แลว  AB    

เทากับ  .....................                      ( 2  i +  j ) 
 

 

7.  กําหนด   (b  i + 4  j ) + (5  i + 6 j )  =  a (4 i + 5 j )    ดังนั้น   a   และ   b  มีคาเทากับขอใด 
 1.  a  =  2  ,  b  =  3        2.  a  =  3 ,  b  =  2   

3.  a  =  3  ,  b  =  5        4.  a  =  5  ,  b  =  3            (ขอ 1) 
 

8(มช 43)   ถา  e   =   j b i  a ϑ     เปนเวกเตอรหน่ึงหนวยซ่ึงทํามุม   120o   กับแกน   X   ทาง 
บวกแลว   … b …   มีคาเทากับคาในขอใด 

   1.  2
3       2. 2

1      3.  3
1      4.  21            (ขอ 1) 
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9(มช 48)  กําหนดเวกเตอร  jik   u ∴ν   และ  j v ⊥ν   เม่ือ  k  R  ถาเวกเตอร  
  u – 2  v   ทํามุม  120o  กับแกน  x  แลว  ⇔k⇔  มีคาเทากับขอใด 
   1.  3       2.  3     3.  3 3     4.  9       (ขอ 1) 
 
 

ขนาดของเวกเตอร  
 
 

10.   ถา  u   =  a  i  + 12  j     ถา    u   =  13   จงหา  a               ( 5) 
 
 

11.  ถาเวกเตอร  AB   มีจุดเร่ิมตนท่ี A (–2  ,  1)  และมีจุดส้ินสุดท่ี  B (1 , 2)   แลวเวกเตอรซ่ึง 

      ยาว 40  หนวย  และ มีทิศทางเดียวกับเวกเตอร  AB    คือ ...............              ( �
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12(มช 35)  จงหาเวกเตอรท่ีมีขนาด   4   หนวย  และขนานกับผลบวกของเวกเตอร 
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13(มช 41)    กําหนด   u  =  –  i  + 2 j  และ  v  =  i + 3 j     จงหาเวกเตอรหนวยที่มีทิศทาง 
ตรงขามกับเวกเตอร   v  u  3 ⊥               ( 54  i – 53  j ) 

 
 

ผลคูณเชิงสเกลลารและเชิงเวกเตอร 
 
 
 

14(En 36)  กําหนดให  u   = �
�
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2      ,  v   =  �
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2
1     ถา   w  u �  =   –11    ,  w     v  �   =  8      

แลว   v     w ⊥    มีคาเทากับขอใดตอไปน้ี 
  1. 2      2. 3     3. 5     4. 7         (ขอ 1) 
 

15.   กําหนดให   u  เปนเวกเตอรท่ีมีความยาว   12   หนวย    และ  v   เปนเวกเตอรซ่ึงยาวหน่ึง 
หนวย   และ   v    ทํามุม   60o   กับ  u   จงหา  u � v            ( 6 ) 

 

16.  กําหนดให  A (2 , –1)   ,   B (–2 , 2)  เปนจุด  2   จุด และ C   เปนอีกจุดหน่ึงท่ีทําใหเวกเตอร
 หน่ึงหนวย  AC   ทํามุม  60o  กับ  AB   จงหา   ΦABΓ.ΦACΓ            �
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17(มช 40) กําหนด A(–3 , 1)  , B(1 , 1)  และ  C(0 , 3 +1)   เปนจุดบนวงกลมท่ีมี O เปนจุดศูนย 
กลางและ  AB    เปนเสนผานศูนยกลาง   จงหาขนาดของมุม  COB              (60o ) 

 

18(มช 37)  กําหนดให     j 7 i 8  w  และ   ji2   v  j4 i  3     u ∴ν∴νν ⊥⊥      ขอใด 
ตอไปน้ี ผิด 

  1.   v.  u   =  2 
  2.      v u  ϑ   =  34 
  3.   u   ขนานกับ    w    v ∴  
  4.  ถา  ±  เปนมุมระหวางเวกเตอร  u   กับ  v   แลว  cos ±  =  55

2         (ขอ 2) 
 

19(มช 45)    กําหนดรูปส่ีเหล่ียมดานขนาน  ABCD   
มีมุม BAD = ±   (ดังรูป)   ถา j3i6  AB ⊥ν  
 และ     j   i 10    AC ⊥ν                จงหาคาของ 
 sin ± –  cos±               ( 0.2 )       

20(มช 36) กําหนดให  0  เปนจุดกําเนิดในระบบแกนมุมฉาก    i 8OB   ,   j 4i3OA        [Ι[                       
 ถา     j 3 i xOC ∴ν     เปนเวกเตอรท่ีแบงคร มุ  AOB  แลว  จงหาคา  x                                ( 6 ) 
 
 

21(มช 40)   กําหนด     u  =  i + 5 j    และ   v 
ต้ังฉากกับ    u  + c  v     คือขอใด 

  1.  –2      2.  – 2
1     

 
 

22(มช 50)  กําหนดจุด   P(0 , –1 , 3)     จุด  Q ( a 
จํานวนจริง ถาเวกเตอร  PQ   ต้ังฉากกับเวกเตอ

 
 

23(มช 37)  กําหนด  j4     i 3     A ⊥ν จงหาเวกเต
 
 

24(มช 46)  กําหนดจุด  A (1 , 2)  ,  B(2 , 5)   ,   C
เปนเวกเตอรท่ีต้ังฉากกับ  AB    โดยท่ี | u |  =
BC     แลว  sec ″   เทากับขอใด     
 1.  – 2       2.  2    
ึง่ม
 =  – 2 i +  3 j      จํานวนจริง  c  ท่ีทําให  u  

 3.  2
1       4.  2        (ขอ 1) 

 , 1 , 0)   และจุด R  (a , –3 ,  a+3 )   เม่ือ a  เปน 
ร  PR   แลว  จงหาคาของ  a ที่มากที่สุด    ( 4 ) 

อรหนวยท่ีต้ังฉากกับ  A    ( Γ Η j 3 i 451 ϑ∠  ) 

(3 , 3)   และ u  =  x i  + y  j   ( เม่ือ x ο 0 )   
 3 10          ถา  ″  เปนมุมระหวาง   u และ  
            
  3.  –2     4.  2     (ขอ 2) 
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25(มช 39)  กําหนดให  v   และ   u   เปนเวกเตอร  ถา | u | = 2 ,  | v | = 3  และ |  u +  v | = 7    
  จงหามุมระหวางเวกเตอร  v  และ   u                 (120o ) 
 

26(มช 41)  กําหนดใหเวกเตอร  u j4ik ∴ν  มีขนาด  5  หนวย  จงหาจํานวนจริง  k ท่ีทําให 
เวกเตอร  u   ทํามุมแหลมกับเวกเตอร   ji Κ[ 2v              (3) 

 

27.  จงหา   u x  v     เม่ือกําหนด 
 1)  k4 j3i v    ,   k 3i    u   ΙΙ[ΙΚ[           (  k 37  9 ΚΙΚ  j  i ) 

 

28(มช 44)จงหาพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมดานขนานท่ีมีเวกเตอร A  = i + 2 j  เวกเตอร B  = 3  i –  j   
 เปนดานประกอบ                      (7  ตารางหนวย) 
 

29(มช 50)  กําหนดหมอนสามเหล่ียมดังรูป 
 ถา  AB   =  –4 k3 j i ∴⊥    และ 
  k2 j i2     AC ⊥⊥⊥ν    แลว 
 ปริมาตรของหมอนสามเหล่ียมเทากับขอใด 
  1.  7.5    ลูกบาศกฟุต       2.  15  ลูกบาศกฟุต 
  3.  22.5  ลูกบาศกฟุต            4.  30  ลูกบาศกฟุต         (ขอ 2) 
 

30(มช 49) ให k j 2 i  2AB ∴∴⊥ν   และ kj2iBC ⊥ΙΚ[   เปนดานของสามเหล่ียม   
ABC  และ  k j 23 i  2u ∴∴ν    พิจารณาขอความตอไปน้ี 

   ก.  โคซายนของมุม  BAC  เทากับ  1514  
   ข.  พ้ืนท่ีสามเหล่ียม  ABC  เทากับขนาดของเวกเตอร  u  
  ขอใดถูก 
   1.  ก. ถูก  และ  ข. ถูก       2.  ก. ถูก  และ  ข.  ผิด 
   3.  ก.  ผิด  และ  ข. ถูก       4.  ก. ผิด  และ  ข.  ผิด        (ขอ 1) 
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