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ตะลุยโจทยคณิต  บทท่ี   17  แคลคูลัส เ บ้ืองตน  ชุด  1  
 

ลิมิต 
1(มช 39)  กราฟของฟงกชัน  f  ในขอใดมีคุณสมบัติทั้ง  3  ขอ ดังน้ี          (ขอ 4) 
 

  1.  f(2) หาคาได    2.  f(x)2xlim
⊆

  หาคาได   3.  f(2)f(x)  2xlim ¬
⊆

 

   

   
 

2(En 44/1)    1xlim
⊆ 1x 

2  3  2x
 Λ
Λϑ     มีคาเทากับเทาใด              (0.5) 

 

3(มช 41)  จงหา   x 123x)(1 0xlim Λϑ

⊆
                     Γ 3

2 Η 
 

4(มช 39)  จงหาคาของ  4x)(31
2x22x3x

2xlim
    

      
ΛΛ

ϑΛΛ

⊆
               (0.75) 

5(En 46/1)   lim0x⊆ 3x
1  ��

�
��

�
ΛΛϑΛϑΛΛΛϑ )2x  x)(1(1  )2x  x)(1(1   x1  x1  

 มีคาเทากับขอใดตอไปน้ี 
  1.  0      2.  41       3.  21       4.  1    (ขอ 3) 
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6(En 46/2)  กําหนดให  f(x)  =  |x2 + 4x|  และ  g(x)  =  |x2 – 16|   
ถา  a , b  เปนคําตอบทั้งสองของสมการ  f(x)  =  g(x)  แลว 
 limax⇓ g(x)

f(x)  + limbx⊆ g(x)
f(x)   เทากับขอใดตอไปน้ี 

 1.  23       2.  65       3.  21       4.  31     (ขอ 1) 
 

 
ความตอเน่ือง 

7(มช 42)  กําหนด   
�
�

�
�

�

∉[

∉⋅
Κ
Κ

[
1x     เม่ือ         21    

1x     เมื่อ      12x
1x

f(x)         จงพิจารณาวาแตละขอตอไปนี ้ขอใดถูก 

 

  1.  f  เปนฟงกชันที ่ไมมี ลิมิตที่  1   
  2.  f  เปนฟงกชันที ่มี ลิมิตที่  –1 
 

  3.  f  เปนฟงกชัน ตอเน่ือง ที ่ x  =  1   
  4.  f  เปนฟงกชัน ตอเน่ือง ที ่ x  =  –1                 (ขอ 3) 
 

8(มช 43)  กําหนด   f(x)  =  
�
�

�
�

�

∴

¬
ϑΛ

Λ
]

1x  เม่ือ                 k         

1x0,x   เม่ือ             1x2x
21)(x

 

 จํานวนจริง  k  ในขอใด  ที่ทําให  f  ตอเน่ืองท่ี  x  =  1 
  1.  0      2.  1       3.  2      4.  4   (ขอ 4) 
 

9(En 46/1)  กําหนดให  f  และ  g  เปนฟงกชันตอเน่ืองท่ีจุด  x  =  4  และ 

   g(x)   =   
�
�

�
�

� 
⊥
⊥

ν

�
�

�

�

�
�

�

�

⊥

4  x     เม่ือ    2x 4x f(x)
4  x    เม่ือ        2kx4       

 
 

 
       

 โดยท่ี  k  เปนคาคงตัว ถากราฟของ  f  ตัดเสนตรง  y  =  x + 1  ท่ีจุดซ่ึง  x  =  4  แลว  k  อยู 
ในชวงใดตอไปน้ี                        (ขอ 2) 

  1.  (–3 , –1)    2.  (–2 , 0)    3.  (–1 , 1)    4.  (0 , 2) 
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10(En 44/2)  กําหนดให   f(x)  =  
��

�
�

� 
⊥

ν

1  x    เม่ือ      1x1
1  x    เม่ือ        2   

      และ   g(x)  =  x3 + x – 2 

 ถา   h(x)  =  f(x)  g(x)  แลว  ขอใดตอไปน้ีถูก           (ขอ 4) 
  1.  h   ตอเน่ืองท่ีจุด   x = 1   และ  1xlim

⊆
  h(x)  =  0 

  2.  h   ตอเน่ืองท่ีจุด   x = 1   และ  1xlim
⊆

  h(x)  =  4 
  3.  h   ไมตอเน่ืองท่ีจุด   x = 1   และ  1xlim

⊆
  h(x)  =  0 

  4.  h   ไมตอเน่ืองท่ีจุด   x = 1   และ  1xlim
⊆

  h(x)  =  4 
 

21(มช 45)   กําหนดให   f(x)  =  
����
����

����

����
����

����

����

⊥⊥⊥⊥
⊥⊥⊥⊥⊥⊥⊥⊥

∴∴∴∴
⊥⊥⊥⊥

οοοο

µµµµ



2x   เม่ือ      2x 2x2x
2x0   เม่ือ          3        

0x   เม่ือ     12x
3x

    ขอใดตอไปน้ีถูก 

  1.  f   เปนฟงกช่ันตอเน่ืองท่ี  x  =  0  และ  x  = 2 
 

  2.  f   เปนฟงกช่ันไมตอเน่ืองท่ี  x  =  0  และ  x  = 2 
 

  3.  f   เปนฟงกช่ันตอเน่ืองท่ี  x  =  0  แต  f  เปนฟงกช่ันไมตอเน่ืองท่ี x  =  2 
 

  4.  f   เปนฟงกช่ันไมตอเน่ืองท่ี  x  =  0  แต  f  เปนฟงกช่ันตอเน่ืองท่ี  x = 2  (ขอ 4) 
 

12(มช 48)  กําหนด     f(x)  =  

����
����
����

����

����
����
����

����

����

οοοο
⊥⊥⊥⊥

⊥⊥⊥⊥

µµµµ

∴∴∴∴

⊥⊥⊥⊥


⊥⊥⊥⊥

∴∴∴∴

1         x;     x1
1x

1x0    ;       
5x2x
4x2x

0         x;    5x
41

         ขอใดถูก   

1.  f  เปนฟงกช่ันตอเน่ืองท่ี  x  =  0  และ  x  =  1   
2.  f  เปนฟงกช่ันไมตอเน่ืองท่ี  x  =  0  และ  x  =  1   
3.  f  เปนฟงกช่ันตอเน่ืองท่ี  x  =  0  และเปนฟงกช่ันไมตอเน่ืองท่ี  x  =  1   
4.  f  เปนฟงกช่ันไมตอเน่ืองท่ี  x  =  0  และเปนฟงกช่ันตอเน่ืองท่ี  x  =  1   (ขอ 2) 
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13(มช 44)   กําหนด      f(x)  =  
��

�
�

�



ο

⊥

⊥⊥

2   x       เม่ือ      k        10x  
2  x          เม่ือ      65x2x  

   

    
 

  จงหาจํานวนจริง   k  ท่ีทําให   f   เปนฟงกช่ันตอเน่ืองท่ี    x  =  2              (8.00) 
 

14(En 45/1)  ให    f(x)   =   
����
����
����

��������
����

����

⊥⊥⊥⊥
∴∴∴∴⊥⊥⊥⊥

νννν
⊥⊥⊥⊥

οοοο

µµµµ

4x    เม่ือ         2x
2)ax4)((x 

4x     เม่ือ                                    1
4x    เม่ือ                       b2x

  

 

 
  

  
 

 

โดยท่ี   a , b เปนจํานวนจริง   ถา     f      ตอเน่ืองท่ีจุด   x  =  4  แลว   f ( a + 16b ) 
 เทากับขอใดตอไปน้ี                   (ขอ  2) 
  1.  –16     2.  –14     3.  14      4.  16 
 

ความชันเสนโคง 
 

15(มช 33)  ความชันของเสนสัมผัสเสนโคง   y  = 3x
4x1Λ     ณ.จุด  (1 , 0)  คือ ..........    (–4) 

 

16(มช 48) เสนตรงท่ีสัมผัสกราฟ  y  = 2x5 ⊥   ท่ีจุด  (2 , 1) จะตัดกราฟ  y  =  x2 – 4x + 6   
ท่ีจุดในขอใด                     
 1.  (2 , 2)    2.  (1 , 3)    3.  (3 , 3)    4.  (5 , 11)      (ขอ 2) 

 

17(มช 46)  กําหนด   f(x)  =  10–log(x – 4)  + 25x     จงหาคา  a  ท่ีทําใหความชันของเสนสัมผัส 
กราฟของ  f  ท่ีจุด  (a , f(a))  เทากับ  – 2524                    (5) 

 

18(มช 43)  จงหาจํานวนจริง   k   ที่ทําใหเสนตรงซึ่งผานจุด  (–1 ,  12)  สัมผัสกราฟของ   
f(x)  =  k(x – 2)2    ที่จุด  (1 ,  k)                   (2.4) 

 

19(มช 41)  กําหนดให  g(x)  = f x
x
( )   และ   g/(1) = –4   จงหาสมการของเสนสัมผัสเสนโคง   

 y  = f(x)   ท่ีจุด   (1 , 4)                   (y = 4) 
 

20(มช 39)  ถาเสนตรง  x – y  =  2   สัมผัสกราฟ   y  =  f(x)  ท่ี  x = 3    และ   F(x) = x2.f(x)   
จงหา  F/ (3)                       (15) 

 

21(มช 45)  ถาเสนตรง  x – 2y + 9 = 0  สัมผัสเสนโคง  y = f(x)  ท่ีจุด  (1 , 5)  และ   
g(x) = x  . f(x)  แลว   จงหา  g/(1)               (3) 
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จุดต่ําสุด  จุดสูงสุด 
22.  จงหาคาสูงสุดสัมพัทธ และ จุดสูงสุดสัมพัทธของฟงกช่ัน   y  =  –x2 + 4x – 10    [–6 , (2,–6) ] 
 

23(มช 39)  ให  H(t)  เปนความสูงของตนไม (หนวยเปนน้ิว) หลังจากท่ีปลูกได  t  สัปดาห   ซึ่ง 
กําหนดโดย  H(t)  =  10 t  ⊥ 2 t     เม่ือ  0   t  20    จงหาวาตนไมตนน้ีจะสูงท่ีสุดได 
ก่ีน้ิว                         (12.5  นิ้ว) 

 

24(มช 42)  กําหนด  6192x2
2x3

3xf(x) ϑΛϑ∴         จงหาผลบวกของคาสูงสุดสัมพัทธกับคาตํ่า 
สุด สัมพัทธของ  f                                 (8.5) 

 

25(มช 46)  กําหนดให  m  คือ คาต่ําสุดของฟงกชัน f(x)  =  |x – 6| + 5    และ   M  คือคาสูงสุด 
สัมพัทธของ ฟงกชัน    g(x)  =  – 4

4x +  x3 – x2 + 4  จงหาคาของ m + M           ( 9) 
 

26(มช 45)  กําหนดให   f(x)  =  x3 – 3x + k   เม่ือ  kR    ถาคาตํ่าสุดสัมพัทธของ  f   เทากับ  5  
  แลว    จงหาคาสูงสุดสัมพัทธของ  f                      (9) 
 

27(มช 41)  ให  f  เปนฟงกชันท่ีกําหนดโดย   f(x)  =  Ax – 2x
B   จงหาจํานวนจริง A  และ  B   

ท่ีทําใหจุด   (–1 , 3)  เปนจุดยอดของ  f                   (A  =  –2  ,  B = –1 ) 
 

28(มช 47)  มีวัสดุยาว  80  เมตร  ถาตองการ 
ลอมคอกสัตวเปนรูปส่ีเหล่ียมผืนผา  โดย 
ลอมตอจากกําแพงท่ียาว  20  เมตร(ดังรูป)   
จงหาพ้ืนท่ีมากท่ีสุดของคอกสัตวท่ีลอมได 
วาเปนก่ีตารางเมตร    (625  ตารางเมตร) 

 

30(มช 40)  กําหนด  a  ,  b  และ  c  เปนจํานวนจริงบวก  โดยท่ี  a + b + c = 180  และอัตราสวน 
ของ  a + b  ตอ c  เทากับ  1  ตอ  2    จงหาคา b ท่ีทําใหผลคูณ  abc  มีคามากท่ีสุด   ( 30) 

 
 

การอินทีเกรต 
 

31.  จงหาสมการเสนโคง  y  =  f(x)  เม่ือความชันของเสนตรงสัมผัสเสนโคงท่ีจุด (x , y) ใดๆ  ท่ี 

เสนโคงผานดังน้ี    dx
dy =   2x3 + 4x   และเสนโคงผานจุด  (0 , 5)    ( y  = 5  22x  2

4x ∴∴ ) 
 

20 เมตร
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32.  ถา   f / (x)  =  4x3 + 2 x    และ    f(0)  =  2   จงหา   f(x)                ( x4 + x2 +2  ) 
 

33(มช 40)  ถาอัตราการเปล่ียนแปลงของความชันของเสนโคง   y  =  f(x)    ณ จุด  (x , y)  ใด ๆ  
เปน  2x – 6  และความชันของเสนโคงน้ีท่ีจุด  (0, –6)  เทากับ  8  แลว  f(2)  มีคาเทากับขอใด 

  1.  –2      2.  0     3.  2
3       4.  14

3        (ขอ 3) 
 

34.  จงหาคา    �
4
1

dx23x                        ( 63 ) 
 

35(มช 46)  กําหนดให  f(x)  =  
��

�
�

�

]ϑΛ

ℜ

2x  ถา          8k1)x8(
2 x  ถา                                     2kx  

 ถา  k  เปนจํานวนจริงซ่ึงทําให  f  เปนฟงกชันตอเน่ืองท่ี  x  = 2  จงหาคาของ  �
2
0

f(x)dx     (4) 
 

36(มช 47)  กําหนดให  f  และ  g  เปนฟงกชันตอเน่ืองบนเซตของจํานวนจริง โดยที ่
 

         2x + 1  ,  0  ℑ  x < 1 
 f(x)   =       ax2   ,   1 ℑ  x < 2   และ    g(x)  =  bx3 + x 

12 ,  2  ℑ  x  
 

จงหาคาของ  a + b  ที่ทําให    �
a
1

f(x) dx  =  g/ (1)              (9) 

37(มช 49)   กําหนดให    f(x)  =  A(x – 2)3 + B    จงหาคา  B   ท่ีทําให    f /(1)  =  2    และ   

� [

1
0

  1f(x)dx                         (3.50) 

38(มช 44) ให  f(x)  =  Ax2 + Bx + C  เม่ือ  A  , B , C   R   ถา  f   สอดคลองเง่ือนไขตอไปน้ี  

 f /(1) = –2   ,    f //(2) = 2   และ    �
1

0
dx f(x)  =  3

7   แลวคาของ   …A – B + C …  คือขอใด 

1.   1     2.   3     3.   9     4.   11        (ขอ 3) 
39(มช 44)   ถา    F(x) = �

x
0

2(t +  t – 2)dt    ,   x [–3 , 2]  แลวคาสูงสุดสัมบูรณของฟงกชัน  F 

คืออะไร 
1. 3

2       2.   6
7       3.   2

3       4.   3
10           (ขอ 4) 
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40(มช 49)  กําหนดให 

      
�
�

�

�
�

�

�

ℑΖΚΚΙ

[

⋅ℑℑ
Κ
Κ

[

4x2       ,23)(x13
1x                             ,                  5
1x  , 2x0       ,1x 12x

f(x)
    

           

       

  โดยใชกราฟของฟงกชัน  พิจารณาวาขอใดผิด 
  1.  f  เปนฟงกชันไมตอเน่ืองท่ี  x = 1   2.  f  มีคาสูงสุดสัมบูรณท่ี  x  =  1 

   3.  f/(3)  =  –1          4.  2 6
4
2

f(x)dx ℘       ∴ν�          (ขอ 3) 
 
 

การหาพื้นที่ใตเสนโคง 
 

41.  จงหาพ้ืนท่ีท่ีปดลอมดวยเสนโคงในรูปภาพ 
             (9) 

 
 
 

42(มช 39)  กําหนดใหพ้ืนท่ีสวนท่ีแรเงาในรูป 
เทากับ  7

4   ตารางหนวย  จงหาคา  b    (4
 
             

43(มช 48)  จงหาพ้ืนท่ีของบริเวณท่ีแรเงา 

ในรูปท่ีกําหนดให        ( 1225 ) 

 

 
 
 
 

y   f(x)  =  2x
1  
) 
43

              0  1
2       b       x 

F(x) = x2 – x3 

x 

y

–1             0            1                  2 
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44(มช 43)  ถา A1 และ A2  แทนพื้นที่ของบริเวณ 

แรเงาในรูปแลว �
⊥

1
2

dx34x   เทากับคาในขอใด 

  1.  A1 +A2   2.  A1 – A2 
  3.  –A1 + A2   4.  –A1 – A2    (ขอ 2)  
 
45.  จงหาพ้ืนท่ีของบริเวณสวนท่ีแรเงาในรูป 
ตอไปน้ี             (16 ) 

 
 
 
 
 

46(มช 41) จงหาพ้ืนท่ีของบริเวณสวน 
ท่ีแรเงาในรูปตอไปน้ี     Γ 38 Η 

 
 
 
47(มช 40) พ้ืนท่ีท่ีปดลอมดวยวงรี   4

23)(x⊥  + y2   =  1   มีคาเทากับขอใด 

  1.  dx 
5
3

56x2x2� ⊥∴⊥       2.  dx 
5
3

56x2x2� ∴⊥  

3.  dx 
5
3

56x2x4� ⊥∴⊥       4.  dx 
5
3

56x2x4� ∴⊥          (ขอ 1) 

 

48(มช 44)   พ้ืนท่ีของบริเวณท่ีแรเงาคือขอใด  
 

 
       
 
 

y  =  x2 – 2x – 3

y  =  23x2
2x

∴∴⊥  

y 

2

Λ1 0
⊥2

Λ4

3

y 

0  1 
–2 x 

A2 

A1 

f(x) = 4x3 

(y⊥2)2  =  x 

x 
40

2

y 
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  1.  Λ�
±

±2
sinxdx    �

4
5

2
cosxdx   

±

±

 –  �
4

5
sinxdx  

±

±

 

  2.   Λ�
±

±2
sinxdx    �

4
5

2
cosxdx  

±

±

 + �
4

5
sinxdx   

±

±

 

  3.  
ϑ�

±

±2
sinxdx  �

4
5

2
cosxdx   

±

±

– �
4

5
sinxdx   

±

±

 

  4.  
ϑ�   

2
sinxdx  

±

±

  
4

5

2
cosxdx    ϑ�

±

±

�
4

5
sinxdx   

±

±

                   (ขอ 2) 

49(มช 43)  จากรูป  ถาพ้ืนท่ีของบริเวณท่ีแรเงา   เทากับ  6  ตารางหนวย แลว �
⊥

2
1
f(x)dx    
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เทากับขอใด 

  1.  10     2.   6     3.  322     4.  319             (ขอ 2)  
��������������������� 
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